6Ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ ΕΓΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ ΣΧΗΜΑΤΑ

	(§6.1, §6.2, §6.3)  ΓΩΝΙΕΣ ΣΤΟΝ ΚΥΚΛΟ
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Επίκεντρη γωνία:

Λέγεται η γωνία που η κορυφή της είναι στο κέντρο του κύκλου  π.χ.  η γωνία 
[image: image2.wmf]$

χΟy

 που βαίνει στο τόξο 
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Εγγεγραμμένη γωνία: 

Λέγεται η γωνία που η κορυφή της είναι σημείο του κύκλου και οι πλευρές της  τέμνουσες του κύκλου

π.χ.  η γωνία 
[image: image7.wmf]$
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 που βαίνει στο τόξο 
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Γωνία χορδής και εφαπτομένης:

Λέγεται η γωνία που η κορυφή είναι σημείο του κύκλου, η μία της  πλευρά είναι χορδή και η άλλη εφαπτομένη του κύκλου

π.χ. οι:         
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Γωνία δύο τεμνουσών: 

Λέγεται η γωνία που η κορυφή της ανήκει στο εσωτερικό ή στο εξωτερικό κύκλου και οι πλευρές της είναι τέμνουσες του κύκλου

π.χ. οι:      
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· Σχέση εγγεγραμμένης και αντ/χης επίκεντρης

      Θεώρημα  (σελ.128)
Κάθε  εγγεγραμμένη γωνία ισούται με το μισό της  επίκεντρης  που βαίνει στο αντίστοιχο τόξο
(Δηλ. 
[image: image23.wmf]·
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	· Μέτρο Εγγεγραμμένης γωνίας (Πόρισμα (i) σελ.129)
Το μέτρο μιας εγγεγραμμένης γωνίας ισούται με το μισό του μέτρου του αντίστοιχου τόξου της. Δηλαδή   
[image: image26.wmf]$
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· Εγγεγραμμένη γωνία σε ημικύκλιο (Πόρισμα ii)
Κάθε εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο είναι ορθή.

(ΑΒ διάμετρος και Μ σημείο του κύκλου τότε 
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· Εγγεγραμμένες  στο ίδιο τόξο ή σε ίσα τόξα 

      Πόρισμα (iii)  (σελ.129)
Οι εγγεγραμμένες γωνίες που βαίνουν στο ίδιο ή σε ίσα τόξα του ίδιου ή ίσων κύκλων είναι ίσες  και αντίστροφα.

( Δηλαδή  
[image: image30.wmf]$
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· Παραπληρωματικές  εγγεγραμμένες γωνίες
Δύο εγγεγραμμένες γωνίες που η μία βαίνει στο κυρτογώνιο και η άλλη στο μη κυρτογώνιο τόξο που ορίζουν δύο σημεία Α, Β κύκλου είναι παραπληρωματικές

( Δηλαδή 
[image: image32.wmf]µ

ΑΜΒ

+
[image: image33.wmf]µ

ΑΝΒ

=1800

[image: image34.emf]Λ

χ

y

φ

Λ

χ

y

φ

Α

Β

Μ

ο

ω

φ

ΛχyφΛχyφ

Α

Β

Μ

ο

ω

φ

Ν

ΛχyφΛχyφ

Α

Β

Μ

ο

ωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφ

Ν

Α

Β

Γ

Δ

ο

ΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝ

Α

Β

Γ

Δ

ο

Ο

ΛχyφΛχyφΑΒ

Μ

οωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝ

Α

Β

ΓΔοΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝΑΒΓΔο

Ο

Α

Β

Γ

Δ

Ε

ΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝΑΒΓΔοΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΛχyφΛχyφΑΒΜοωφΝΑΒΓΔοΟ

Α

Β

Γ

Δ

Ε


· Τόξα μεταξύ παραλλήλων χορδών
Τα τόξα που περιέχονται μεταξύ παράλληλων χορδών είναι ίσα  και αντίστροφα.      
( Δηλ. αν  ΑΒ | | ΓΔ 
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· Σχέση γωνίας χορδής και εφαπτομένης και αντίστοιχης εγγεγραμμένης (Θεώρημα  σελ.129)
Η γωνία (
[image: image38.wmf]·

χAB

) που σχηματίζεται από μία χορδή κύκλου και την εφαπτομένη στο άκρο της χορδής ισούται με την εγγεγραμμένη (
[image: image39.wmf]·
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) που βαίνει στο τόξο της χορδής. Δηλαδή 
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·  Μέτρο της γωνίας δύο τεμνουσών 


[image: image43.wmf]·

Αν η κορυφή της Κ είναι εντός του κύκλου, ισούται με  

    το ημιάθροισμα των τόξων που περιέχει


[image: image44.wmf]·

Αν η κορυφή της Λ είναι εκτός του κύκλου , ισούται με 

    την ημιδιαφορά των τόξων που περιέχει
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6Ο ΚΕΦΑΛΑΙΟ ΕΓΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ ΣΧΗΜΑΤΑ

	(§6.5 , §6.6) ΕΓΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ - ΠΕΡΙΓΕΓΡΑΜΜΕΝΑ ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΑ

· Ορισμοί 


[image: image49.wmf]·

Εγγεγραμμένο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο που οι κορυφές του είναι σημεία του ίδιου κύκλου. 
π.χ. το  τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι εγγεγραμμένο στον κύκλο (Ο , R)
[image: image50.emf]Α

Β

Γ

Δ



[image: image51.wmf]·

Εγγράψιμο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο για το οποίο υπάρχει κύκλος που να διέρχεται από τις κορυφές του

π.χ. το  ΑΒΓΔ είναι εγγράψιμο τετράπλευρο (δεν φαίνεται ο κύκλος)
[image: image52.emf]Α

Β

Γ

Δ

Ο 

άτιτλο-q



[image: image53.wmf]·

Περιγεγραμμένο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο που οι πλευρές του εφάπτονται στον ίδιο κύκλο
π.χ. το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι περιγεγραμμένο στον κύκλο (Ο , ρ)
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[image: image55.wmf]·

 Περιγράψιμο τετράπλευρο: Λέγεται το τετράπλευρο για το οποίο υπάρχει κύκλος που να εφάπτεται στις πλευρές του

π.χ. το ΑΒΓΔ είναι περιγράψιμο τετράπλευρο(δεν φαίνεται ο κύκλος)
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· ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΕΓΓΕΓΡΑΜΜΕΝΟΥ ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΟΥ Θεώρημα   (σελ. 135)

i) Οι απέναντι γωνίες του είναι  

   παραπληρωματικές.

(Δηλ. αν ΑΒΓΔ εγγεγραμμένο τότε  
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ii)Kάθε πλευρά του φαίνεται   

    από τις απέναντι κορυφές  

    υπό ίσες γωνίες.

      (Δηλαδή  
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      Πόρισμα  (σελ.131)

iii)Κάθε γωνία εγγεγραμμένου  

      τετραπλεύρου ισούται με   

      την απέναντι εξωτερική 
      γωνία.

      Δηλαδή  
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	· ΚΡΙΤΗΡΙΑ ΓΙΑ ΕΓΓΡΑΨΙΜΑ ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΑ

Θεώρημα (σελ.136): Ένα τετράπλευρο είναι εγγράψιμο σε κύκλο, αν ισχύει μία από τις ακόλουθες προτάσεις:

i) Δύο απέναντι γωνίες του   

    είναι παραπληρωματικές 

Δηλ. αν   
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τότε  ΑΒΓΔ  εγγράψιμο
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ii) Μία πλευρά του φαίνεται    

     από τις απέναντι κορυφές  

     υπό ίσες γωνίες.

Δηλ. αν 
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τότε  ΑΒΓΔ εγγράψιμο)
[image: image67.emf]Α

ΒΓ

Δ

Α

Β

Γ

Δ

Α

Β

Γ

Δ

φ

φ


iii) Μία εξωτερική γωνία του 

      ισούται με την απέναντι 

      εσωτερική γωνία 

Δηλ. αν  
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τότε  ΑΒΓΔ εγγράψιμο
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(ΕΦΑΡΜΟΓΗ 1Η  ΣΕΛ 137)
· ΙΔΙΟΤΗΤΕΣ ΠΕΡΙΓΕ/ΝΟΥ ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΟΥ

(i) Οι διχοτόμοι των γωνιών του διέρχονται από το ίδιο  

     σημείο, το οποίο είναι το κέντρο του εγγεγραμμένου 
     κύκλου.

(ii) Τα αθροίσματα των απέναντι πλευρών του είναι ίσα.

      (Δηλαδή ΑΒ+ΓΔ = ΑΔ+ΒΓ)
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· ΚΡΙΤΗΡΙΑ ΓΙΑ ΠΕΡΙΓΡΑΨΙΜΑ ΤΕΤΡΑΠΛΕΥΡΑ

Ένα τετράπλευρο είναι περιγράψιμο σε κύκλο αρκεί να ισχύει μία από τις ακόλουθες προτάσεις :

(i) Οι διχοτόμοι των γωνιών του διέρχονται από το ίδιο 
    σημείο.

(ii) Τα αθροίσματα των απέναντι πλευρών του είναι ίσα.

     (Δηλαδή αν  ΑΒ+ΓΔ = ΑΔ+ΒΓ  τότε  ΑΒΓΔ περιγράψιμο)
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