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Ασκήσεις 

1. Να βρεθεί το όριο: . 

 

2. Δίνεται η συνάρτηση: . Να βρείτε αν υπάρχουν τα όρια: 

α)     β)  

 

 

3. Αν , να βρείτε τα . 

 

4. Να υπολογίσετε το όριο: . 

 

5. Να υπολογιστούν τα παρακάτω όρια: 

 

α)     β)  

 

6. Να υπολογιστούν τα παρακάτω όρια: 

 

α)    β)   

 

γ)    δ)  
 

 

7. Να υπολογιστούν τα παρακάτω όρια: 

 

α)     β)   

 

γ)     δ)  
 



 

8. Αν  , να βρείτε τα  . 

 

9. Να βρεθούν αν υπάρχουν τα όρια της  στα ,  και στο  με: 

  
 

10. Να υπολογίσετε τα όρια: 

 

α)  β)   γ)  

 

11. Να υπολογίσετε αν υπάρχουν τα όρια: 

 

α)   β)  
 

12. Να υπολογιστεί το όριο  

 

13. Αν ισχύει  για κάθε  να αποδειχθεί ότι  

 

14.  Να υπολογιστούν τα όρια: α)   β)   γ)  

 

15. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο  και πεδίο ορισμού  

.  Να υπολογίσετε το όριο  

 

16. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε  για κάθε . Να 

βρείτε τα όρια: α)   β)    γ)  
 
 

17. Να βρείτε, αν υπάρχει, το  όταν:  
 

α)     β)  
 

18. Να υπολογίσετε το όριο  
 



19. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε:   κοντά στο 1.  

 

α) Να βρείτε το .    β) Να βρείτε το . 
 

 

20. Έστω συνάρτηση  με σύνολο τιμών . Να αποδείξετε ότι :  

 

.  

 

21. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε: , για κάθε . Να βρείτε 

τα όρια: 

α)    β)    γ) =0. 

 

22. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε  , για κάθε . Να βρείτε 

το  

 

23. Δίνεται η συνάρτηση  Αν το , να βρείτε 

τα  

24. Δίνεται η συνάρτηση . Nα βρείτε τα , έτσι 

ώστε το  

 

25. Να υπολογίσετε, αν υπάρχει το όριο:  

 

26. Να υπολογίσετε το όριο:  

 



27. Να υπολογιστούν τα παρακάτω όρια: 

α)   β)   γ)  

 

δ)    ε)  

 

28. Έχουμε την συνάρτηση . Να βρείτε τα 

 ώστε , και  

 

29. Να βρείτε τα  ώστε να υπάρχει το  και να είναι πραγματικός  

 

αριθμός με:  

 

30. Να υπολογίσετε αν υπάρχει το όριο:  

 

31. α) Έστω  , αν  ,  , 

να βρείτε τα    και   . 

β) Έστω  , αν  και  , να βρείτε το 

  . 

γ) Έστω  με  και   . Να 

βρείτε το  και το  

 

32. Να βρείτε τους πραγματικούς αριθμούς  και  ώστε  . 
 
 
 



33. Αν , να βρείτε το  
 

34. Να βρείτε το , αν  
 

35. Δίνεται η συνάρτηση , αν . Να βρείτε 

τα . 

 

36. Έστω η συνάρτηση  για την οποία ισχύει: . 

 

α) Να βρείτε τα ,  και . 

 

β) Αν ισχύει , βρείτε το  

37. Έστω  με  και . 

Να βρείτε το  και το  

 

38. Αν , για κάθε  να υπολογίσετε τα όρια: 

 

α)     β)    γ)  

 

39. Έστω  και . Να βρείτε το   ώστε  

 

 

40. Να βρείτε το  

 

 

41. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο  και πεδίο ορισμού 

 

. Να υπολογίσετε το όριο  

 

42. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο  και πεδίο ορισμού 

. 



 

Να βρείτε το  

 

43. Να υπολογίσετε το όριο . 
 

44. Να υπολογίσετε το όριο . 

 

45. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε  για κάθε  

.  

α) Να βρείτε το     β) Αν ισχύει , να βρείτε το . 
 

 

46. Δίνεται η συνάρτηση  με τύπο .  

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της .  

β) Να αποδείξετε ότι η  αντιστρέφεται.  

γ) Αν η συνάρτηση  έχει σύνολο τιμών το διάστημα , να αποδείξετε ότι   

για κάθε  .  

δ) Να βρείτε το .  

 

47. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε .  

α) Να βρείτε το .  

β) Να αποδείξετε ότι ισχύει , κοντά στο 0.  

γ) Αν για τις συναρτήσεις f και g ισχύει  κοντά στο 0, να βρείτε 

το  

 

48. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε: , για κάθε  και  

.  

α) Να βρείτε το .  

β) Αν  ,για κάθε  ,να αποδείξετε ότι .  

 



49. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε : , για κάθε . 

α) Να υπολογίσετε το     β) Να υπολογίσετε το . 

γ) Αν είναι  κοντά στο 1, να υπολογίσετε το . 
 

50. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο  , για κάθε . 

 

α) Να αποδείξετε ότι  , για κάθε  και , για κάθε 

β) Να βρείτε το . 

 

51. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο  . Να βρείτε, αν υπάρχει, 

το  

 

52. Δίνεται η συνάρτηση , έτσι ώστε 

να υπάρχουν τα όρια  και  και να είναι πραγματικοί αριθμοί.  Αν οι αριθμοί  

  μεταβάλλονται, να βρεθεί ο αριθμός  και η καμπύλη στην οποία βρίσκονται τα 

σημεία . 

 

53. Αν ,  

 

α) Να δείξετε ότι η  αντιστρέφεται και να βρείτε την . 

β) Να βρείτε αν υπάρχει το . 

 

 

 



54. Δίνεται η συνάρτηση  με , έτσι ώστε να ισχύουν:  

 , για κάθε , 

  και 

 , 

Να βρείτε τον αριθμό . 

 

55. Δίνεται η συνάρτηση  με . Να βρείτε τα όρια: 

 

α) ,   β) ,   γ)  

 

56. Να υπολογιστεί το όριο  

 

57. Αν  να βρείτε το  

 

58. Αν  να βρείτε το  

 

59. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε:  , για κάθε . Αν 

είναι  να βρείτε:   α) το   β) το  
 
 

60. α) Δίνεται η συνάρτηση g με τύπο  και πεδίο ορισμού . Να αποδείξετε ότι 

 . 
 

β) Έστω συνάρτηση . Αν η f παρουσιάζει ολικό ελάχιστο και ολικό μέγιστο να αποδείξετε ότι: 
 

 
 

61. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο  και πεδίο ορισμού . Να βρείτε τα όρια: 
 

α)    β)  

 



62. Έστω συνάρτηση  τέτοια, ώστε:   για κάθε .  Να αποδείξετε ότι:  

 

α)    β)    γ) . 
 

 

63. Έστω γνησίως αύξουσα συνάρτηση  τέτοια, ώστε:  , για κάθε   

 

και  . 

α) Να αποδείξετε ότι: , για κάθε .  

β) Να αποδείξετε ότι :  ,για κάθε .  

γ) Nα βρείτε το .  

 

64. Έστω οι συναρτήσεις τέτοιες ,ώστε:  , για κάθε 

 ,  και .  Να βρείτε τα όρια:  

α)    β)    γ) .  

 

65. Να βρείτε το  
 

 

 

 

 


