AnpiAng 2023 AAyeBpa A Aukeiou

Zuvaption

Enovoinntikéc Aoknoglg oTis ovvaptioels and v Tpdrelo Ogpdtov

1. 'Eva eAMikéntepo amoyeldveTon omd To EMKOOPOULO Kol TO VYOS ToL Yi(?), o péTpa, amd TV EMPAVELN TNG
Bdhaccog ta TpdTa 5 AeMTA TNG Kiviiong Tov divetar omd T cvvaptnon: Yi(¢) = 150 + 507, ¢ €[0, 5].
Ta emopeva mévte Aemtd kveitan o otafepd VYOG Kot 6T cLVEKELD KateBaivel apyd yio déko AemwTd
aKOpa, PEXPL VA EMOTPEYEL 6TO EAKOOPO0. To Dyog Tov amd v empdvelo ™G OGhaccag Ta TeAevTaia

Oéka AemTd NG Kivnomg Tov diveton amd tn cvvaptnon:  Y(f) = 650 - 25¢.
o) Ze o010 VYOG amd TV empdvelo TS 0dAaccag fpiokeTal TO EAKOIPOLLO;

B) Ze moro Vyog amd Vv empdvela TG OdAacoac TETAEL TO EMKOTTEPO amd T0 S5° péypt o 10° Aemtd g
kivnong tov; v) Na ypayete 10 medio opiopov e cuvaptnong Y2(f), Kot va TpocdlopiceTe Tig xpovikeg
OTIYIEG KATA TIG OTOTEG 1) ATOGTACT| TOV EMKOTTEPOL oo TN BdAacoa eivon 250 pétpa.

0) i) Zta tpdTO 5 Aemtd TG Kivnong Tov, Toca HETPa avePaivel To EMKOTTEPO KAOE AENTO TOL TTEPVAEL,
ii)Xto tedevtaio 0éka AemTd TNG Kivnomg Tov Toca pETpa Katefaivel 1o EMKOTTEPO KAOE AETTO TOL

mepVaeL,

2. 210 mapokdto oynpa xovpe to tpanéllo ABI'A oote AB=2, AA=4, I'A=6,
evd N AA givon k60etn oty AB kot emiong kdBetn omv I'A. To onueio E
umopet va mapet omoladnmote Béon ent tov gvBVYpappov TuRpatog BI kot
ovopdlovpe x v amooctact tov E and v I'A.

o) Na arodeiEete 0Tt T0 epfadd Tov Tprydvov AEA divetor amod )
owvapmon f(x) = —2x + 12. oo givon T0 1€di0 OPIGHOV AVTAG TNG
ocuvapmong;  P) Na oyedidoete T YpaQIKn TopAcTacn NG GLVAPTNONG

f(x). v) Novroloyicete o dOpoopa X = f (%) + f (%) + f (%) +
f(2)+rED.

3. 2710 TopoKAT® GOGTNUO GUVTETAYUEVDVY, A givon €va onueio
otov y'y d&ova, E éva onueio tov x'x a&ova kot O givorn

apyn tov aE6vov. H eEicwon g gubeiag AE sival: y +%x =4

.a) Na Bpeite t1¢ ovvretaypéveg tov onueiov E ko A. "Eva
onueio I'(#, yr) Kwveltor mvo oto evBdypappo tunua AE kor B
éva onpeio Tov xX’x d&ova, tétolo wote BIT va givon mapdiinin
otovy’y aéova.  PB) Na mpocdiopicere To 140t GTO 00i0
moipvel THEG M TeTUNEVT ¢ Tov onueiov ' ko va dgiEete OTL

1

yr=4-——t. v) Na dgi&ete 6TL M cvvhptnon E(t) =4t —%tz exkopalet To guPaddv tov tpameliov

2

OBTI'A kot va ypawete to medio 0ptopod TG GLVAPTNONG AVTNG 6TO TAAIGIO TOV TPOPANUATOC.
0) Av 10 gupadov tov Tpameliov wovtal pue 9,75 TETPay®VIKEG LOVADES, VO TPOGOIOPIGETE TIC

GLVTETAYIEVEG TOV onueiov T,

4. Aivetorm ouvéptmon f(x) = (x — 1)%,x €R. @) No anodsiéete 611 f(\/§) + f(—\/§) =8 .
B) Na Bpeite Oha ta onpeia TG YpAPIKNG Topdotaons e f, Le GLVTETAYUEVES AKEPALOVLS aPlOOVC, TOL

omoia Ppickovtal k4T® amd v gubeia y =4.

v) Eocto o, B mpaypatikoi apiBuol pe a#p dote va woyvet f(a)=f(B) . No amodeiete 0T a+B=2.

5. Alvetorm cuvéptnon f(x) = x? —4x + 5,x € R xaun gvbeiay = 2x + B, B € R.
o) Noa arodeiEete 0Tt Yo omolodnmote Tpaypotikd aptfuod x woyvetl f(2+x)=f(2—x).
B) Me ) BonBeta Tov epothnatog (o) | pe 6molo AALo TpOTo BEAETE, VO VTTOAOYIGETE TNV TN TNG
nopdotoaong A =1f(3,52)—f(0,52)+f(3,48) —f(0,48). v) No eEetdoete av n ypoein mapdotacn C g f

unua Al dibaokovoa A. Kwortn



AnpiAng 2023 AAyeBpa A Aukeiou Zuvaption

&xel Kowa onueio pe v gubeia, 6tav B=-5. 0) No Bpeite ) pucpodtepn Tun tov P, wote n C, va
€xel €va TOLAQYLOTOV KOO ompeio pe v vbeia.

6. 210 TopoKAT® oYU OIVETOL 1) YPOPIKT TOPAGTOCT) TNG CLVAPTNONG
f(x) = x% + 2Ax + y pe x € R xau nopduetpo A € R, ) onoia téuvet
tov G&ova ¥’y oto (0, —1) yia kbe A € R.

o) Na amodeiEete ot i) ¥y = —1 ii) H ypogwn mapdctaon g f

dev etvon kdto and v evleia y = —A%2 — 1y kébe A € R.
B) No amodeitete 6TL yia ke A € R 1 ypagikn mapdotacn g f
téuvel Tov GEova x'x og 300 onueia A ko B pe GUVIETOYUEVEC . 500 d
A(-2=V22+1,0) kmw B(-A + V22 + 1,0) . \\
(0, -1)

v) Na amodeilete 0t n amodoTtaon Tov A ko B glvonl peyadlvtepn 1 ion
oV 2 1o kéBe A € R.

2
X —X

— . a) i. Na Bpeite o medio oplopod A 1 .
2 —3r12 ) Pp plop ns f

7. Atvetoim ocvvéptnon f pe tomo f(x)=

X

ii)Na ocilete 6T f(x) = vy kéBex € A. P) Na eetdoete av n gubela y =1 €xet kowvad onpeia pe

TN YPOPIKN TOPACTOCT TNG | f (x)| .

8. Atvetonn mopdotacn A=vVxZ —6x +9 +V1—2x + x2.
o) No arAomomoete v mapdotoon A. Atveton emmAéov 1 < x < 3.
B i. No deifete 611 A=2 ii. Na Avoete v e€iowon |x — 3| — |x — 1| = 2.
v) i. Noa oyedidoete 610 1010 GHOTNUA AEGVOV TIC YPOUPIKES TOPACTAGELS TV GLVOPTNOEDV
fx)=3—x kau gx)=x—1ywal<x<3. ii. T moteg Tipég Tov x eivan |f(x) — g(x)[|=2.

9. 210 TOPOKAT® GYNUO OTVETOL 1] YPOPIKT TAPACTOCT TNG
f(x)= 1 kot M evbeion AB pe e€icoon y=x.
X

a) Na Bpeite 11¢ cvvtetayuéveg tov A, B kot va deiEete 0TL TO
0(0,0) etvon to péco tov AB.
‘Eoto M(x, y) toyaio onueio g ypagiky mapdotacns mg f .

B) Noa dei&ete 6T1 KO TO CLUUETPIKO M’ Tov M ¢ Tpog T
0(0,0) avnketl otn Ypoeikn Topdotacn g f .
v) Av A(1,1),B(-1,—-1) ,M'(—x,—y) va dciete 611
(AB) < (MM’) ywo kG0 x € R — {0} ko va e€etdoete mote
(AB) =(MM)).
10. To mocd mov Ba TANpdGEL (o€ eVPD) £vag KATOWKOG HiaG TOANG A 0 0T010G KATAVAADVEL X KOPIKE péETpoL
0,5x+12, av 0<x<30

vepov g éva xpdvo, divetar amd T cuvdptmon:  f(x) = {
0,7x+6, oav x>30
a) Na Bpeite moca evpd Oa TAnpdoet kdmoog av: i) €AAeute and To GTiTL TOL Kot OeV £XEL KATAVAADGEL
KkaBorov vepo, ii)éxetl katavaimaoel 10 kuPikd pétpa vepov,  iii)éxel katavardoetl 50 kuPika pétpa
vepov.  P) e pa GAAN TOAN B, 10 T0G0 (G€ EVPD) TOL AVTIGTOLYEL GE KATAVAA®GN X KUPIKOV HETPWV
diverar amd tov tomo:g(x) = 12 + 0,6x, yio x = 0. "Evog kdrotkog g mOANGg A Kot £vag KATOKOG NG
TOANG B katavdiwoav ta idto kuPucd pétpa vepod. Av o kdtowkog e TOANG A TApwaoe peyaldTePO TOGO
070 Aoyoplacpd Tov and ToV KATowko g TOANG B, va amodei&ete 6Tt 0 k4Be Evag amd Toug dvo

KOTOVAA®GE TEPLocOTEPa amd 60 KuPikd pETpa vepoo.
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4x* =2(a+3)x+3a
2x-3
a) Na Bpeite 1o medio opiopov g . P) Na amoodeiEete 0t f(x) =2x—a , yia ke X mOL AVIKEL GTO

11. Aivetoun ocvvaptnon f(x)= , Le mapapetpo a € R.

nedio opiopod g f. v) Na Bpeite v Tiun Tov @ € R, av 1 ypaeikn mopdotact g f oépyetal amod
T0 onueio (1, —1) . 0) Noa Bpeite, av vrapyovv, Ta onUeic TOUNG TNG YPOPIKNG TAPACTAONS TG f UE
Toug dEoveg x'x ko y'y.

12. Xto mopoaxdto oyfqpo divoviol ot Ypaptkes el
napactacels C, kot C, TV cuvaptnoeoy [ Kot g :
avtictowyo, pe  f(x)= |x—2| Kkt g(x)=1,x €R.

a) Me ) Bonfeia tov mopandve cynpatog, va Bpeite ?
i) ta onpeio topng twv C, ko C, .

ii) TG Twég Tov x € R, yio Tig omoieg n €, givon kGt G,
omd v C, . B) No emPepardoete
aAYERPIKA TIG OMAVINGELG GOG GTO EPMTNLLATA i) Ko Y
/1 —
aii).y) Na Bpeite yio moteg Tipég tov x € R n mapdotoaon A = Tgx) opileTol 6TOVG TPAYUATIKOVG
X
apdpovg.

13. Aivovtai ot ovvaptioelg f(x) =Vx2 —4x -5 kat g(x) =|x +3|. Noa Bpeite:
a) ta medio op1opod Tev cuvapthcewy frarg.  B) ta kowd onpeia twv ypoikav tapactdoewv Cr Kot Cy.
Y) TG TeETUNpéVEG TV onpeiov g Cr mov Ppickoviar katw amd my Cj.

14. Xt0 mopoakdto oynuo, divovtal ot Ypogikeés mopaoTdceELg
Cr xou Cy twv ovvopticewv f ko g avtictoyo, pe:

f(x) =|x—-2] xa g(x)=§x+§, pue x € R.

0) Me Pdon 10 oYNUO, VO EKTYUNCETE TNV TIUN TOV
GUVTETOYUEVAOV TOV CMUEI®V TOUNG YPOPIKDOV TOPUCTAGEMV
Cr xan Cy. B) No emBefardroete odyePpid v amdvinot cag

OTO EPAOTNLLO @), v) Me 1 Bonfeia TV ypapikdv
napactdoemv va Bpeite yio moieg Tipég Tov x M Cr Bpioketar
nave ard m Cy. 0) Me ) Ponbeia Tov epwTHUATOC ), VO -

Bpeite yio moteg Tég Tov X 0pileTOl GTOVG TPOYUOTIKOVGS

apdpove N mapdotoon:K = /3|2 — x| — (x + 2)
15. Aivovtat o1 cuvaptioelg f(x)=x+ ; kot 8(X)=x —; , x20. @) Na Bpeite v 11 g mopdotacng

A= f(2)+g(2)—f(%j—g(%) B) Na amodeifete 6t (f (x))? — (g(x))? = 4 yio onorodfmote apdud x pe x #0

v) Oswpovpe v evbeia y = a, @ € R. Av n gubela £yel Kowva onueio pe T YOOIk TopdoTacn g
ovvdptnong f, va amodeitete Ot |a|>2.

X+2

Jo—x?

B) Na Bpeite ta onpeia Toung TG YPOPIKNG TapAGTACTG TG cuvdptnong f e tovg dEovec.
v) Av A xou B givor ta onueio topng g ypaeikng mapdotacng g f pe toug doveg x'x kot y'y avrtiotoya,

va Bpeite v e€lomon ¢ gvbeiog mov opileTon omd ta A ko B.

16. Aivetoim ovvapnon f(x)= a) Na Bpeite 10 medio opiopod g cvvdaptnong f.
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17. Aivetarm cuvéptnon f(x) = x% — 2|k| x — 2 xoun evBeio e: y = 2x — k2, k € R.

a) Na dei&ete 0T e€icwon f(x) = 0 &ye piec mpaypatikéc kan Gviceg yo kabe k € R.

B) Na dci&ete 6T 1M gubeia (€) TEUvEL TN YpaPIKN Topdotacn TG f o 600 onueia yo KOs T g
TOPOUETPOV K. v) o k = -3 va Bpeite Ta onueia Topng g evbeiog pe v ypagikn Tapdotacn e f.
0) Av A ko B ta onpeio topng tov epotipatog v), va Bpeite v anodctaon (AB).

18. 210 mopokdto oyfua divetor M YPOQIKN TOAPAGTACT TNG o)==

16
ovvapmong f(x)=— , x>0. Eva onueio M(x,y) kiveitoaw ot . Mooy
X

YPAPIKN TopdoTacn TS cuvaptnong f kot éotm A Kot B ot mpofolécg
100 M otovg G€oveg y'y Kot x'x avTioTo o OTmG PAIVETOL GTO GYNLLOL.

a) Na deiEete 011 OAa o opBoydvia OAMB mov pokidTTOVY YOl TIG
dupopeg Bécelg Tov onueiov M €yovv gupaddv 16 teTpayVIKE
HOVAOES, evd M TEPIUETPOS TOVS OIVETAL, GE LOVADES UNKOVS, amd TN

2
ovvapmnon [(x) = 2x+3— , x>0 omov x m teTunuévn tov M .
X

B) Na Bpeite 11 ovvietayuéveg tov onueiov M ®ote 10 ophoydvio
OAMB va €xel TEPIUETPO 20 HOVAOEG H1KovG.
v) Av M’ givai 1o onpeio g ypaeikng mapdotaons s f oote to opfoydvio OAM'B va givar teTpdymvo ToTe:
i. Na dci&ete 6t t0 M™ €yt tetunuévn 4. ii. Na deiete 011 t0 TeTpdymvo OAM'B €yetl tn pikpdtepn mepipetpo
am6 oot opBoydvie OAMB, dniaor ot [1(x) >T1(4) ywo ke x > 0.

19. Aivovtoi ot ovvaptioelg f(x) =1 — (x — 1)?kat g(x) = |x — 1| + 2, us x €R.
@) Na Bpeite yio moieg Tipég Tov X M ypagikh napdotoon Cr mg f eivar kétw and tov dova x'x.

o x+1L,x=1
B) Na dei&ete 0TL g(x) = {—x +3x<1

v) Na d¢ei&ete 011, Yo KGOe x € R 1 ypapikn mapdotacn g f eivor Kdto amd T ypagikn Tapdotacn g g.

KoL Vo 6XE01AGETE TN YPAPIKN TN Tapdotacn Cy.

20. T dedopévo A € R, Bswpovpe T cuvapton f,ue f(x)=(A+D)x’ —(A+D)x+2,x €R.

a) Na dei&ete 011, Y100 OTOIONTOTE TIUY TOV A, 1 YPAPIKN TAPACTOCT TG SLVAPTNONG [ dEpyETOL Omd TO
onueio A(0,2). B) o A =—1, va oyedidoete T Ypopikn TopdoToon s f .

Y) Av 1 ypagikn mapdotaon e f tépvel tov d€ova x'x oto onueio B(2,0), va Bpeite tnv Tiun tov A kat vo,

eEETAOETE OV M YPAPIKA TOPACTOCT TEUVEL TOV GEOVE XX Kat o€ GALo onpueio.
6) 'a 4 =1, va dei&ete 6T N ypapikn Topdotacn g f Ppicketot oAOKANPN Thve omd Tov aEova x'x .

21. Aivovtat ot cuvopthcels f(x)=ax—a+2 ko g(x)=x"—a+3 pea € R.

o) Na anodeiEete 011 1| Ypapikn tapdotaocn g f diépyetor amod to onueio (1,2) ywo kdbe Ty Tov
Tpaypotikov apldpov . P) Av ot YpaQikes TapacTdoels Tov f Kot g TéEUvovtol o€ onpeio pe tetunuévn 1,
tote: i) No amodeilete 011 ¢ =2 . ii) [a & =2 vrdpyet GALO OMUEIO TOUNG TOV YPOPIKDVY TOPUCTACEDV
TV f kol g; Attiohoynote v andvinon oag.  ¥) Na anodeifete 611 To TAN00C TV KOvdV onUeEinv Tov
YPOPIKOV TAPAGTAGEDY TV f Kal g &ivar 1810 pe to TA0og tov pridv g eéicwong x* —ax+1=0 kol 61
ouvéyeln 0TIy @ =3, a =-2, a =1 &ovv avtictoya dVo, éva, Kavéva onueio TOpNG.

22. Aivetoun evleio & : y = (w? — 6w + 8)x + 2, 6mov w € R.

a) T 11g d1agpopeg TiéG Tov w € R va Ppeite to €idog g yoviag mov oynuatilel n evbeia € pe tov GEova x'x.
B) Av o ap1Budc w eivar axéparog kot N yovio mov oynuotilel n gvbeio & pe tov dEova x'x eivon apPreio tote:
i .Na anodeiéete 6t w = 3. ii. Na Bpeite o onpeio Toung g gvbeiog € pe toug dEoveg.

iii. No oyedidoete Vv gvbeia €

unua Al dibaokovoa A. Kwortn 4
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7
X

3 — a) Na Bpeite 1o medio opiopov A ¢ f.  P) Na eetdoete av 1

23. Aivetain ovvéptnon f(x) =

YPAPIKN TapdoTacn TS f €xel Kowd onpeia pe toug dEoves x'x kot y'y . v) Na dei&ete 011

f(xX)=x"+x"+1 yiokébe xe A. 8) Na eéetdoete av 1 eéicoon f(x) =3 éxet Abomn 610 cUvoro A .

24. Aivovtar to onueio A(A, 1) ko B(2 — A%, ), ne L, u € R. @) Av ta onpeio 4, B ivat cuppetpicd g
npog Tov GEova x'x, va. Ppeite Tig Tiwég tov A, u.  B) Av emmdéov 1o onueio A Bpicketar oto devtEPO
TETOPTNUOPLO TOV 0pOBOKAVOVIKOV GLGTNUATOC, Va Bpeite v Ty tov A . Y)Twwd = -2k pu = -1

iNa Bpeite v andotaon towv onueiov A ,B. ii. Na Bpeite to epPaddv tov tprydvov OAB, 6mov O 1 apyn
TOV 0EOVOV.

(x+2)(x+l)2
I+ (x+2)x

B) No ariomomoete Tov TOTO TNG KOl VO GYESIACETE TNV YPOUPIKT TNG TAPACTUCT.
v) Av etvan f(x)=x+2, x#—1, 101¢: i. Na Bpeite ta onpela ota omoia tépvel  ypoaeikn mopdotacn g f

25. Aivetou m ovvaptnon: f(x) = a) Na Bpeite 10 medio opiopov .

™ ypagiky mapdotacn g g(x)=x>. ii. No Bpeite T1¢ TIHéC TOV X , Y100 TIC OTOIEC, 1) YPAPIKY TAPAGTOST TNG
f Bploketon mved  amd TN YPAPIKY TAPACTOCT TNG £ -

X

26. Aivetoum ovvaptnon f (X) = a) Na Bpeite 10 medio opiopod A g f.

x> —2x% +x

B) No amodeifete ot : f(x) = ﬁ, yekéPe x e A.  y) No Aoete myv eicoon: f(x)=1.
x—1

0) Na Bpeite yuo moteg TIEG TOL X 1) YPOQIKY Tapdotacn TG cuvaptnong f eivar tdve amd v gubeio y =1

3
1
VaZ—x—12 m] - (x%? —16). @) Na Bpsite 10 1£di0 0p1opoDd TG

+4
cwvdptnong g.  P) Na deifete ont g(x) = i? v KaBe X 610 TESI0 OPIOLOY TG,

27. Aiveton n cvvdptnon: g(x) = [

7) Na peite, av vrdpyovv, To onueio TOUNG TG YPUPIKNG TOPACTACNG TNG g KE TOVG GEOVES.
\ |

28. X210 mopokdTm oynua OveTaL 1 YPOPIKN TOPACTOCT TG GUVAPTNONG \ f
f(x)=x"~x=3.Av A(a,0),B(f,0),['(7,5) onueia mg ypapucig \ |
TopAcGTAoNG TG f Omg aivetol 6To oyNua Kot 1 TapdAANAN and to I , /
otov X'x €)EL LE TN YPOPIKN TOPACTACT TG cuvaptong f éva kowd \ /

1-J13 "
KO A

onueio, tote: @) Na dei&ete 6TL @ = 1

2
B) N Seitete 6Tt f(+/2)<0. Y)Naﬁaiﬁargénl_\/g< 2<1+\/B. \/

2 2

0) Na Bpeite t1g TIHég TV ¥ Kot O .
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f(x) = |x — 2| + 1, n ypoeikn mapdotacn e omoiog diveTol 6To
ToPaKATO oynuo: o) i. Me Bdon to oynua, yio Toteg TYEG TOL € €
R 1 gvbeia € kou 1 ypoapikn mapdotacn g f €xovv kowvd onueia;
ii. Na emiPBepoardoete alyePpicd v amdvinocn Tov EpMTHUATOG
a)i). P)Eocto 6tin evbeia € et pe ™ ypagikn Topactacn g f
dvo kowd onpueio A, B. No amodeiEete 0Tl 01 GUVTETAYUEVEG TOV
Kowadv onueiov eivar A(3 — ¢, c) kaw B(c + 1, ¢). Y) i 1
Av A, B 10 onpeia tov epotiratog ), pe BAon To oYL, Yo TOlES
TIWEG TOL € T0 uNKog Tov Tufuatog AB givon (AB) < 2;ii.  Na

29. 'Eotw n evbeia €: y = ¢, pe mopdpetpo ¢ € R ko n cuvaptnon \
3

. e ’ , . -1 0 1 2 3 4
emPePardoete ahyefpikd TV amavTnon TOL EPOTHUATOC Y)i)

f 30. 1o mopakdtm oynua Stvetan N ypapiky mapdotaon g f (x) = ax* —

4x? + y, n omoia eivon GLPUETPIKY O¢ TPoc Tov dEova Y'y . a) Na deiéete 6Tt
y =3. B) Av A(a? — 3,3) ka
B(5 — 3a, 3) eivau onueia g ypagikng Tapdotaong e f, 0TS QaiveEToL 6TO
oynua, vo 0gigete 6T @ = 1 Kot va ypayeTe TOV TOTO NG f . v) Na
Bpeite Tic TETUNEVES TOV ONUEI®V TOUNG TNG YPAPIKNG TapAoTaoNG TG f LE TOV
G&ova x'x.

0) Me 1 Bonfeta Tov GYNIOTOS KOt TNV OTdVTNOT TOV EPOTHLATOG ¥), Va. Ppeite
TIG TETUNUEVEG TV GNUEIDV TNG YPOPIKNG TOPAGTACNS TNG f TOV €ivat KAT® 0o

Tov dEova X 'X.
9—x2
\/ 31. Aivetoan ovvapmon f(x) = 3_—T;| . 0) Na Bpeite yio moteg Tipég T0L X
opiletar n ovvapmnon f . P) [ tig Tipég Tov X mov opileton ) cvvaptnon f

va dgi&ete 0tL f(x) = 3 + |x|.y) Na Bpeite ta onueia topung g ypaeikng tapdotaons Cr pe tovg aEovec.
8) Av g(x) = 3 — x? va Seiete 61 o1 ypapikég mapaotdoelg Crkar Cg £xovv éva HoVo Koo onueio.

32. Aivetoun ovvéptnon f(x) = x? — 7x + k, k € R, ¢ omoiog N ypapiky mapdotoon Téuvel Tov GEova y'y
010 onueio pe tetaypévn y =10. a) No omodei&ete 611 k=10.
B) No Bpeite yia moteg Tipég Tov X 1 ypaikn topdctacn C, g f efvar kdtm omd tov aEova x'x .
v) Eoto Aa, f(a))xar B(B, f(B)), a <B dvo onueia g C, mov Bpickovral kdtw ond tov dEova x'x .
20+ 3B 200+ 3B
5

i. Na amodei&ete 611 a <

<B ii.Na e&etdoete av 1o onpeio g C, pe teTpnpuévn x, =

Bpioketon move 1 Katw omwd Tov dEova X 'X.

33. Aivetoun ovvaptnon f(x)= ko1 evbeion y = a, @ € R. @) No a1tioAoyNGETE Y10TL 1] YPOPIKN

x*+1
noapaotact C. g fetvar mve and tov dEova x'x. B) Na amodeilete dtrav 0<a <1, toéten C, £xel pe v
evbeio dvo Kowvd onueia Twv omoiwv va Ppeite Tig TeTUNUEVES. V) No amodeiete OTL Y10 OTOL0ONTOTE

TpaypoTikd opiud x woyvet | xf(x) |S% .

34. Aivetonn ovvapmon f(x)=|x—3|+4—(|6—2x|+2) uex € R. @) Na deigete on f(x) =2 — |x — 3|
x—1lavx <3

B) Ao? deifete ot f(x) = {5 v avx> 3
ocag. H ypagum napdotoaon g f elvau v) 1210 oynuo pe ™ Ypaeikn Tapdotoct TG cuvapmmong f va

oxedidoete v evbeion Yy = —1 ko pe ™ Pondetd g va Avcete v avicwon 2 — [x — 3| > —1 ii Na
emPePardoete aAyEBPIKA TNV ATAVTNOT GOG GTO TPONYOVLEVO EPMTNLLAL.

Vo EMAEEETE TO GMOTO KO VO OLTIOAOYN|GETE TNV AAVINGN

unua Al dibaokovoa A. Kwortn 6
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3) | \4) 4

35. 10 TOPAKATO GO PAIVOVTOL O YPOPIKES TAPUCTAGELS TOV cuvaptioemv f(x)=x" kol g(x)=2-x".

Ta onueia A,B &lvar ta onueio Topung tov ypoeikmv ‘

nopactdcenv Tov f,g eved I' glval To onueio Topng

NG YPOPIKNG TOPACTAGTG TG & UE ToV GEova 'y .
a) Na Bpeite 11 cuvtetaypéveg tov onueiov A,B,T.
Av A(-1,1), B(1,1),T(0,2) P) Mg Béon 10 Topamive ) g
oynuo va. BPeite Yo TOES TIHES TOV X 1) YPOPIKN S
napdotacn g cvvaptmong f eivar kato and ™

YPOPIKT TAPAGTACT) TS cuvapTnong g . ¥) Na

enaAnBevoete aAyePpikd TV amdvInon 6oG 6TO

epdpO B). g
36. To onueia A kot B givon onpeio tov 10

TETOPTNUOPLOL Kot £IVOIL GUUUETPIKA MG TPOG TN dLY0TOHo Yy = X NG 1™
kot 3" yoviag Tov aE6vav, Onoc aivetal 6to oynuo. o) Av A(x,, V4)
kot B(xg, yg), vo yphyete T oy£omn o GLVOEEL TIC GUVIETOYUEVEC TOV
onueiov 4 pe tig svvretaypéveg to onpeiov B. PB) Na amodei&ete 6tin
evbeia € mov dépyetan amd ta A Ko B éxet khion @ = —1. y) Av emimiéov
o onpeia A kot B éxovv cvvtetaypéveg (4, k% — 3k + 1) ko (k — 2,4)
avtioToya, TOTE: i.Na dei&ete 0T K = 3 KO VoL
npocdlopicete Ta onpeio A kot B. ii.[0 k = 3, va Bpeite v

eElowon g evbeiag € .

37. 210 mopokdTm oynpo Svetal n Ypoeikn TapdoTocT) TNG
cuvapmong f(x)=x"—x—1.Av A(®,0), B(¢,0)

o) No octéete oL 1. o +g=1. il w-¢g=-1.

B) Na ocigete 611 (OB) > (OA). 7v) Av évag Betikog apBuodg f stvon
LEYOADTEPOG OO TOV AVTIGTPOPO TOV KOl 1) S10POPd TOVG EemepvaeL Tn

pio povéoda, vo deiete 6t > ¢ . 8) Na dciéete OtL ¢ < %

unua Al dibaokovoa A. Kwortn 7
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38. Atvetoun ovvéptnon f(x) = |3x — 12| — |2x — 8] — 3|x? — 16]. Av |x| < 4, 161¢:

a) Na ypdyete Tov TOTTO TG GUVAPTNONG f YOPIG TIG ATOAVTEG TIUEC. B) Av f(x) = 3x% — x — 44.

i. Na Bpeite To onpeio TOUNG ™G YPAPIKNG TOPAGTACTG TG SLVAPTNONG f e TOVG AEOVEG.

ii. Av 1o onueio M(u + 1, —20) avikel otn ypapikn moapdotoon g f, va Bpeite TNV aképaia TN TOV K.
39. Aivovtar ot cvvaptioec f(x) = (x — 1)2 — 4k g(x) = |x — 1| + 2 pe x € R.

a) Na Bpeite T1g TG TOL X Y100 TIG OTOIEG 1) YPAPIKT TAPAGTACT TNG cvvaptnong f Ppiocketan mhve amd Tov
G&ova x'x. PB) Na deifete Ot1 Y10 kGO TIUH TOL X M YPAPIKH TOpAeTOoT THS GLVAPTHONS g Bpioketan v
and tov aEova x'x.  ¥) Na Bpeite o Kovd onueio TmV YPOPIKOV TOPACTAGCE®DY TV GLVOUPTACEDV f Kol g.

40. Atvovtar ot cvvapthcelc f(x) = x2 + B, g(x) = x + B, 6mov x € R ko1 f 6Ta0epOS TPAYUATIOG

apBpdc. Etvarl yvooto 611 n ypaeikn tapdotact g g(x) diépyeton amd to onueio M (%, -3 - g)

o) Na anodei&te 011 f = — 1. Bp)loupf=-1

i. No Bpeite ta onueio Topung g ypapiknc napdotoons e cvvaptnong f(x) ue tovg d&oveg x'x, y'y.

ii. Na Bpeite to Staotipata ota omoio 1 ypaeikn napdotoon g f(x) Bpicketon kdtom amd Tn Ypopikn

TapAcTOCT TG SLVAPTNONG g (X). iii. No Aoete v e€lowon % + % =

(x =2)(x* —5x +4)
x—1 '

) Na Seitete 611 f(x)=x>—6X+8,Xx € A. v) Na Bpeite yuo moleg TYES TOV X 1) YPOQIKT TOPAOTOOT) TG

a) Na Bpeite 10 medio opiopod g A .

41. Aivetoun ovvaptnon f(x) =

ovuvaptnong f dev eivar v amd v gubeia y =3. 0) No Bpeite ta onueio oto omoia 1 YPAPIKN

TOPAGTAGT] TS GUVAPTNONG g ME g(X) = X' —6x —4 TEUVEL TNV YPOaPIKh TapdoTacn TG f

42. Alvetoam ovvépmmon f(x) = x2 — (1 — 1)x — 442, 1 e R.

a) No deiete 011 1 Ypa@ikf Topdotoon Thg cuvaptnong f téuvel tov dEova x'x o dHo onueio yio k4Oe Ae R.
B) ' A # 0 va Bpeite to tpdonuo v piov g e&icwong f(x) = 0. v) Na Bpeite tic Tipég tov 4 € R
HOTE TO SLUUETPIKO TOL onueiov A(4,4) ¢ Tpog Tov GEova X'x va aviKeL 6T Ypaeikh Topdotoaon g f .

0) ['a 4 = —1 va PBpeite T1g TYWES TOV X Y10l TIG OTTOIES 1] YPOPIKT TOPAGTACT TNG cvvaptnong f Ppioketar kdTm
and tov GEova x'x.

43. 210 TOPOKATO GYNULO QOIVOVTAL Ol YPAPIKEG TAPACTAGELS TOV
ocuvaptnoenv f(x)= |x| ko g(x)=2-x".To A,B eivar ta onpeio
TOUNG TOV YPAPIKDV TAPACTACEDV TV [, g . A 8
a) Na Bpeite 11 ovvietaypuéveg Tov onueiov A kot B.

B) Av A(-1,1) kau B(1,1), i.Me Bdon to mopondve oynqua, va Bpeite

Y0l TOLEG TIHES TOV X 1oYVEL OTL : f(x) < g(x). ii. Na
Moete adyefpikd v avicwon f(x) < g(x) emainbevovrag v

andvinomn oto epoTnua Pi). ¢
44. Aiveton opBoydvio tpiymvo ABI (A = 90°) pe kabeteg mAgLPEG TOL £YOVV PNKT X KO Y TETOL0, DOTE
x+ty=10. @) No anodeiete 6Tt 10 epfadov E tov opboymviov tprydvov ®g cuvaptnomn tov X divetot amd Tov
tomo E(x) = %(10){ —x?) pue x€(0,10). P) i. Naomodeitere 611 E(x) < 22—5 ya kabe x € (0,10).

ii. T mota T Tov X 10 gUPadOV yivetan péyioto, dniadn| ico pe 22—5;
Y) Av x=5, 1010 GUUTEPAGLO TPOKVITEL Y10 TO EIO0C TOL TPLY®VOL MG TPOG TIG TAEVPES TOV;

unua Al dibaokovoa A. Kwortn 8
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45. Qswpodpe Tic cvvaptiocels f(x) = x2 —x — L xou g(x) =

3 — x T®V OMol®MV 01 YPUPIKES TOPACTAGELS OTVOVTOL GTO TOPUKATM
oymua. @) Na Bpeite Tig cuvtetaypéveg tov onueiov A, B, T, Z.
B) Na Bpeite Tig TETUNUEVES TV ONUEI®V TNG YPOPIKNG TOPAOTAONG
megy = f(x) mov Bpickovion Téve amd TV YPAPIKY TAPAGTOCT
mey = g(x) . v) Amodei&te OTL Y10 OTOLOVONTOTE TPOYUATIKO
apOud a, n andéotacn Tv apuey f(a) ko — g(a) tave ctov
dEova TV TpayHaTIK®OV aplfudv givatl tovddyiotov 1.

46. X kOmolo TOmO, Lol YEWUEPIVI LEPA, EEKIVALE VO LETPALLE TN

Bepurokpacio and Tig 6 T0 TP®I KoL PETA. O 10mog
mov oivel ) Beppokpacia, X dpeg LETA TIG 6 TO TPWI, Elva:
2x+4,xe€]0,6]

f(x)=416, x€(6,9] «o perpiétan og Pabpovg Kedoiov. a) Na
25-x,x€(9,12]

Bpeite T Bepprokpacio otov TOTO LTO, 6TIC 6 TO TP®I, 6TIC 12 TO pPeonuépt Ko 6Tic S5 10 andysvpa. ) Na
Bpeite og MO0 YpoviKd Sdotna TG NUéEpag N Beprokpacior: i.
Awmpeiton otabepn). ii.Eivon peyordtepn and 14 fabupovg Keioiov.

v) No oyedidoete ™) ypoapikn tapdotaot tng cuvaptnong f .

47. Xt0 mapokdto oyfua dtvetor opfoydvio pe pUNKog ycm Kot

nepiperpo 10cm. Méoa og avtd divetar KOKAOG pe aktivo x cm, o
0T010G EQATTETAL OTIG TPELG TAELPEG TOV opBoywviov. a)
i. Na amodeilete 611 1 oyéom mov ekepalel To pnKog y (o€ cm) Tov

x

opfoymviov ®¢ ocvvaptmon ¢ axtivog X TOL KOKAOL &ivat:
y=5-2x, xe(O,%). ii. No oamodeiete 011 T0 gUPaddV TOL

opfoywviov (ce cm?) Siveton amd T oxéonE, ., =10x—4x°,

xe(O,%).B) No oamodeiEete 611 10 pépog TOL  EUPadOL TOV

opBoymviov (o cm?) mov Ppicketar £€m amd Tov KOKAO Stvetar amd T oyxéon: E =10x — (7r + 4) X, xe (0,%} Y)
Av 1o gppadd E tov opBoywviov mov Bpioketarl £€w amd tov KOKAO ivar 160 pe (6 —7z)cm2 Kol o X &ivor €vog
pNtoc apBuog, Tote va Ppeite: i. v aktiva x Tov KOKAOV. ii. TG d1cTdoEL TOL OpBOYWVIOV.

3VxZ—8x+1
48. Aivetaun ovvapmon f(x) = %
YPaPIKN Tapdotacn g f va diépyetan omd o onueio mg M(0,—1).  P) AvA = 16, 10te: i. Na anodeibete

ot f(x) = {_ ;’ xx<>44' ii.Na oyedidoete e ovomua aEOVEOV T Ypagikh mapdotacn g f. il x < 4,

+ 2, yux # 4k d=>16. a)NaPpeite to 1 = 16 doten

va Bpeite T onpeia ™G YPAPIKNG TAPACTAONS THG GLVAPTNONG f TV OTOI®V 1 AmOGTACT) TOLG Otd TO oNueio
A(—1,-1) givon 10 povadeg unKoug .

> —5|x]+6
49. Aivetoun ovvéptmon f(x)= % . a) No Bpeite to medio opopod A g f . B) No amodei&ete
x| =
otLywo kébe x € A oydel f(x) = |x| -2. )T x € A, va Aoete v e€icoon (f(x)+2)" —4f(x)-5=0

unua Al dibaokovoa A. Kwortn 9
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50. ®cwpovpe ™ cvvapmon f(x) =1 + é.

a) Na Bpeite 10 medio opiopov g  P) Na amodeiEete 61
YPaQIKN mapdotacn T f ogv éuvel Toug dEoveg x'x kat y'y.

v) Eoto a > 0 n tetunpévn evog tuyaiov onpeiov M g ypapikng
nopactaonc g f. Av ovoudoovpe E 1o eufadov tov opboywviov
O0I'M A tov oynpatog, va anodeilete Ot :

i. E=a+§. ii. £E> 4.

51. Aivovtar ot cuvapticelg f(x)=x* xon g(x) = Ax+ (1 —2),x €

R ot A#0, mopapetpog. o) No amodei&ete OTL 01 YPAPIKES S
TapAcTAcEL TOVG C,, C, £Y0LV Yio KGBe Tiun TG TOPapETPOL A Eva

ToLVAGYI6TOV KOO onpeio. P) Na Bpeite yia oo T g mapaperpov A ot C, C, £xovv Eva HOVO KOO
onueio; Iloto eivan o onpeio avtd; ) Av A #2 kar x,;, X, €tvar ot TETUNUEVES TV KOOV GTUEIOV TV

C;, C,, va Bpeite TV T g TAPAUETPOL A dOTE Va oxdEL (X, + X, )" =[x, +x, |+2.

52. o) Na anodeifete ot x — x2 < inOL K60e mpaypotikd apBuo x. [1ote woyvet to icov;
B) Xto duthavo oynua £xetl oxedlactel  ypaeikn tapdotact (€) g
ovvapmmong f(x) =1- x, x € R, n omoia téuvel Tovg AEOVEG XX 4
kot y'y ota onueia E kot A avtictotya. ‘Eva petapAnto onueio A, \
He TeTUNUEVN @, Kveitan emt g evbeiag (&) Kon petald twv onueiov

A xan E. ®épvovpe amd 10 A kabBétovg otoug aEoveg kot éotm B ko

I' Ta onpeio toung pe y'y ko x'x avrtictoyo . i. No Bpeite 10

euPaddv tov opboywviov ABOI . ii. Na amodeiete 6T 0

HeYOADTEPT SuvaTh T TOL UPadoD Tov petafintov opboywviov )

ABOI givan %. INa mowa B€om Tov onpeiov A emttvyydvetol ovT M

Tn; o)
, , x> —=5x+6 ,
53. Aivetoim ocvvapnon f(x) = W a) Na Bpeite 10 v
] ) ] . {x -3, x>2 .
nedio opopov g f . B) No amodeitete 0tL f(x) = . v) i. Na
-x+3, x<2
YOPAEETE TN YPOQIKN TopdoTacn g | . ii. Na Bpeite Ta onpeio Topng g Ypopikng
ToapacTacnG g f pe toug dEoveg x'x kot y'y. 8) Na Adoete v avicwon f(x)<0.
54. Xto mopokdt® oy Hivovtol ol YPOQPIKEG TOPUCTACELS TMV \f f /
ovwvaptioeny f(x)=x" kar g(x)=x" mov téuvoviol ota onpeioa A,B \ |
.a) Na Bpeite 116 cuvtetaypéveg tov onpeiov A,B 'Ecto / /
A(0,0),B(1,1). B) Me Bdon to mapomdve oo n Le omrolodnmote GALO /
Tpomo 0élete, va Seifete 611 yio k6Oe x € (0,1) 1oyvel 6T X° < x°.Y) /
Eivat o k0Pog omotovdnmote ap1Bpov peyaddtepog and 1o TETpAymvo /;

Tov; Na 0TIOAOYNGETE TNV AmAvTnoTn oaG. d) ['a tov mpaypatikd
aplOud 7 =3,1415... vo deifete 6ti. (7-3) < (7 —3)° ii.
7' =107 +337-36<0

/9
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55. Xto mopokdt® oynpo Sivetal 1) YOIk TopdoTaoT g Guvaprr on¢ f(x) =+vx —a omov a € R.
a) Me Baon 1o oynuo, va deicete 6tLa = 1.

B) Av a = 1, va Bpeite to medio optopod g f .

v) i. Na dei&ete 011 01 cvvTETAYUEVEG TV onueiov T ko A

eivon (2,1) kou (3,v/2) avtiotorya. !
ii. Na Bpeite to pnkog tov tunpatog BI'.

iii. Na o¢i&ete 011 0 Tpiywvo BAI givorl 1000KEAES.

56. 'Eva dnuotikd kohvppntipro £xet oynpo opfoymvio . > ; T =
TOPAAANAOYPOLLLLO 0(0,0)
; ABT'A, pe d100td0E1g
a - s 15m xon 25m. O dMpog, yio Adyoug ac@arelog, OEAEL Vo KOTOUCKEVACEL

YOP® amd T0 KOALUPNTAPLO pia TAaKOSTPpmUEVT (dvn e otabepd
TAQTOS X m (x > (), OT®MG POIVETOL GTO TOPUKAT® GYNMUOL .

o) Na amodei&ete 0T 10 guPaddov g {dvng divetan amod T oxéon:
E(x)=4x"+80x,x>0. B) Na Bpeite to mAdtos x s

{ovns, ov vt &xel epPadd E =500 m’ v) ITow pmopet va elvar
10 MAGTog G Ldvng, av avtr| &xgl epPfadov pkpdtepo omd 500 m”; Na clTloAOYHGETE TV ATAVTNGY GO,
57. Aivovtai ot cuvapthcelc: f(x) =x" —4x+a ko g(x)=ax—5,uea € R. a) Avioyde £(2)=g(2), va
Bpeite v tun tov « . B) ' @ =1.,i) va Moete v e€icmon: f(x) = g(x) .ii) va Acete v avicwon:
f(x)=g(x) ko, pue T Pondeia avg, va Aoete v e&lowon: | f(x)- g(x)| =f(x)—g(x) .
58. ®ecwpovpe opboymdvio Tpiyovo ABT (A =90°) pe kabeteg mhevpég AB =x ko Al = y, €161 ®WoTte
x+y=10. a)Naexppdoete t0 nfaoddv E tov tprydvov ABIT g cuvdptnomn tov x Kot va Ppeite to medio

optopo¥ ¢ cuvdptons E(x). B) Av to epfadov tov tprymvov givar E(x) = %(—x2 + IOx), va deiEete OTL
E(x)< %, Y kéBe x €(0,10).  y) No Bpeite v ripuf to0 x €(0,10) dote 1o epfaddv E(x) va yiverar

péytoto, oniodn ico pe % T mopatnpeite totE Yo 10 Tpiydvo ABT;

59. Aivovtar ot cuvapticelg f(x)=4x+2 xou g(x) =x>—9 pe nedio opiopod 1o R.
0) Bpeite Ta oNUEIN TOUNG TG YPOPIKNG TAPACTOGNC TG CLVAPTNONG g UE TOV AEova X'X .

B) No e&etdoete av n ypaeikn tapdotacm g f téuvel Toug dEoveg og kdmoto omd Ta onueia (3, 0) kou (-3, 0).
v) No amodei&ete OTL 01 YPAPIKES TAPAGTAGELS TOV cLVAPTNoEWV f, g dev £xovV Koo onpeio TOve 6€ KATOLOV
and toug aoveg.  0) Na Bpeite cuvdptnon h g omoiag 1 ypagikn mapdotacn eival evbeia, diEpyetol amd 10
onueio A(0, 3) kot TEUVEL TN YPOPIKN TOPASTACT TG g 6 éva onpeio Tov nuidéova OX .

60. Xto mapokdat® oynua divetar 1| Ypoeikn topdotact pog cvvaptmong f: R = R kot ¢ cuvapmmong

g(x) = —2x + 2.Me ) Pondeio Tov oyNUaTOC Vo, Ppeite: @) TIG TIUES TOV X Y10, TG OTOiES [ (x) = —2x + 2,

B) Tig twég f(—1), £(0) kan f(1),  ¥) TIG TWES TOV X, Y10 TIC OTOIEG M S

YPAPIKN Tapdotacn TS f PplokeTot Tave amd TN YpaQIKy TapdcTacn e g,
d) Tig TEG TOV X, Yo Tig omoieg M mopdotach A = 4/ f (x) + 2x — 2 opileton
OTOVG TTPOLYLLOTIKOVS 0plOovG.

61. Aivovtarn cvvdpmon f(x)=x>+x+1,x € R.

@) No arodeiSete 0T 1 ypakn mopactacn C, g cuvaptnong f dev tépver

Tov aova x'x . B) Na Bpeite Tig TETUNUEVEG TOV
onueiov g C, mov Ppickovror kGte omd v gvbeio y =2x+3.

Y) Eotw M(x, y)onpeio g C, . Av yo v tetunpuévn x tov onpeiov M
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1oYVEL: |2x - 1| <3, 101e va dci&ete Ot TO onueio avtd Ppiokerarl kKATm amd v evbeio y =2x+3.

62. Aivovtal ot cuvapthcelg f ko g, pe f(x)=x"—2x kar g(x)=3x-4,x € R.

a) No Bpeite o KOWA oMpEin TOV YPAPIKOV TOPUCTACEDV TOV GUVOPTICEDV [ Kol g .

B) Na Bpeite ta daotpata ota onoia 1 ypaeikn mopdotacn e f eivorl kdto amd ekeivn e g .

v) No dei&ete 6T1 KGO evBeion NG popeng y =, a <—1, Ppioketar kdT® amd TN YPoEIKN TapdoTacn TS f .
63. I'a v evoikioon €vOC GLYKEKPIUEVOL TOTTOL CVTOKIVIITOL Y10 L NUEPQ, M ETALPIAL A YPEDVEL TOVG
neAdTeG TG ovUe®va pe Tov THmo:y = 60 + 0,20x Omov x elvan | amdcToon mov dovoudnke og km kot y o
0G0 TG ¥pEmang o€ evpd. @) Tt mocsd Ba mAnpdoel évag meldtng g etaipeiog A o omoiog, o€ pia nuépa,
ta&ideye 400Km; PB) [loca pihdpetpa tagideye Evag tehdtng o omoiog yo pia nuépa tAnpwce 150 gvpd;

v) Mo GAAn etanpeia, n B, xpedvel Toug meAdTeg TG ava nuépa cOuemva pe tov tomo: vy = 80 + 0,10x

OOV, OTMOC KOl TPOTYOLUEVMGS, X €lvar | amdaToon Tov dtovibnke oe km kot y ivon to T0cd g ¥pémong o€
evpd. Na e€etdioete mowa amd Tig 000 eTonpeieg Log GLUEEPEL VO, EMAEEOVLE, AVAAOYQ LE TV OTOGTACT| TOV
OKOTEVOLLE VO SLOVOGOVLE. 8) Av f(x) = 60 + 0,20x Kol g(x) =0,80+0,10x sivar ot
OLVOPTNOELG TOV EKPPALoVV TOV TPOTO YpEmONg TV eTapeEl®V A ka B avtictotya, vo Ppeite T cuvtetaypéveg
TOV GTUEIOL TOUNG TOV YPAPIKADV TOPAGTACEMY TOV GUVAPTAGE®V [ Kol g Kol va ENYNGETE TL EKPPALEL 1] TN
KaOe pog omd TIC GLVTETAYUEVEG O GYEON LE TO TPOPANUA TO EPOTLATOS V).

64. X10 mapoxdaTto oyfue divetor n ypagkh nopdotacn C,
g cvvapmong f(x) = ax?,x € R pe mapdpetpo o

@) Av 1o onpeio A(1,2) ovAKel GTN YPAPIKH TAPACTOCT TNG
[, va ogi&ete OTL TIUN TNG TOPOUETPOVL Eivol a = 2.

B) i. No Bpeite v e&iowon g gvbeiag & mov diépyeTan
ano to onueio (1,6) ko éxet kKAion 4 = 2.

ii.No Bpeite ta onueio topng g evbeiog € pe Toug AEoveg

KOl GTT] GUVEYELN VO T GYEOLACETE. : e
v) i.Me m PonBeta Ttov oynuatog, va Ppeite Tic AOGELS TG
avicoong f(x)<2x+4. ii. No

Mboete ahyeBpikd TV aviocmon Tov TPoNyoUUEVOL
EPMTNUOTOG.
—x+2, av x<0

65. Atvetoum ovvéptmon f, pe f(x)= a) Na Bpeite 10 onueio Toung TG YPOPIKNG
x+2, av x=20

napdotaong C, g f pe tov a&ova y'y. P)i) Na yopa&ete ™ C, xoumy evbeio y =3, Ko 6T CLVEKELL
VO EKTIUNCGETE TIC GLVTETOYUEVEG TV onUeiwV Topng Tovg. i) Na e€etdoete av Ta onueio avtd eivon
CUUUETPIKE ¢ Tpog Tov a&ova ¥’y Na artiohoyfoete v amdvinon coc. 7v) i) [Ma moleg Tuég tov
Tpaypatikod apipod o, n evbeia y =a tépver C, o€ dvo onpeio; No auTiohoyRoETe TV andvTnot| 6og.
ii) ' 116 Tipég tov @ mov Pprikate 610 epd@TNUA (Y1), Vo Tpocdlopicete alyefpikd ta onpeia toung mg C, pe
v evbeia y = a Kot vo e£ETAGETE AV 1GYVOVV TO GLUTEPACHAT TOV EpwTnpatog (Bii), artioAoydvtog Tov
1GYVPIGUO GOC. \{ i J
66. 10 TOPOKAT® GYNLLO SIVETOL ] YPOPIKT TOPACTACT| TNG GLVAPTIONG \ f
f(x)=x"—4x+5. a) Me Bdon 1o mapandve cxfua va Bpeite to mAf0og & ‘f
TOV KOOV oNUEl®v TG Ypaptkng mopdotaonsg g f pe v evbelay = \ f
7 ka1 o1t cvvéxeln va amodeigete alyePpikd v amdvinon coc. P) i. Me \
Baon to mapamdve oyfua va Bpeite To TAN00C TV KOvdV onUEi®V TNG ]| /
YPOQIKNG TopdoTacns TG f e v evbeia y = A Yo TiG S18pOpPEG TLES \ /-’
tov A € R ii.Na amodeiete alyePpikd v andvinom cog oto B)i.  7y) \\/’
‘Eotm 011 (o evbeia y = A tépver ) ypogikn mopdotacn g f o€ dvo :

onueio pe teTpunuéveg x,,x, Ue X, < x,. Na deilete 0T X, +x, =4. 0 1 5 R
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