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Άλγεβρα Α΄ Λσκείοσ 

Εργασία Χριστοσγέμμωμ 
 

Λύσεις 
 

1. α)      
2 2 22 2 2 2 24 2 3 2 5 8 16 4 12 9 4 20 25                    

         2 25α 20α 25 5α 20α 25      ιζσύει 

 

     β)       
2 2 23 3 8 6           2 29 6      2 2 29 8     

 

          2 2 2 28β 8α 8α 8β 0       

 

     γ)    
2 2 2x 2y 2x y x 4xy     2 24y 4x 4xy     2 2 2y 3y 3x 3 y x y x       

 

     δ)          3 2 3 2 22 2x 1 x 2 4x 1 2 8x 12x 6x 1 x 2 16x 8x 1              

            316x 224x 12x 2   316x 2 28x x 32x 16x 2     27x   

 

2. α)   29x 25 3x 5 3x 5                                 

    β)           
2 22x 3 16x 2x 3 4x 2x 3 4x 3 2x 6x 3 3 3 2x 2x 1                        

    γ)     3 23x 3x 3x x 1 3x x 1 x 1           

    δ)       4 2 2 2x 1= x 1 x 1 x 1 x 1 x 1          

    ε)   3 2x 1= x 1 x x 1     

   ζη)   3 2x 8= x 2 x 2x 4                   

    δ)     3 25x 125x 5x x 25 5x x 5 x 5         

    ε)        2 2x y x y x y x y x y x y x y 1               

    ζ)     
22 2 2x 2xy y 9 x y 3 x y 3 x y 3                    

 

3. α) 
 3 2x 18x 1

2x 1






 24x 2x 1

2x 1

 



24x 2x 1         

 

β) 
3

3 2

xx x

x 2x x




 

 2x 1

x



 
 

2

x 1

x 2x 1




 

 

 
2

x 1

x 1





x 1

x 1





    

 

γ) 
  2 2 2 2

1 1 2y 1 1 2y 1 1 2y

x y x y y x x y x y x y x y x y x y x y
        

         
 

         
           

x y x y 2y x y x y 2y
0

x y x y x y x y x y x y x y x y

     
   

       
  

  

    δ) 
  

 

2 23 3

3 2 2 2 2 22 2

1
:
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    2 2 

      

 


2 2 

1
1

 
     
   
 

 

  

    ε) 

2 2

4
3 2 1 3 2 3 3 3 3

2 24 3 2

4 3 2 4 4 4 4

1 1 1 1 1

1 1 1 1 1

  

  

   
                

     
   

      

 21 

3  21 
   

4. 

2

2 2

2 2

1 1 1 1 1
x x 2x x 2 7 2 9 x 3

x x x x x

 
               

 
 

 

5. α)  
22 24 4 4 4 0 2 0           ιζσύει   

 

    β)  
22 2x 16 8x x 8x 16 0 x 4 0          ιζσύει  

 

     γ)    
2 22 2 2 2 2 24 8 2 4 8 0 6 9 0 3 0                      ιζσύει 

 

6.    
2 22 2x 2x y 4y 5 0 x 1 y 2 0          , όμωρ    

2 2
x 1 y 2 0     άπα    

2 2
x 1 y 2 0       

       x 1 0 x 1 ή y 2 0 y 2          

 

7. α)   3 3α α α α 0 α α 1 α 1 0         ιζσύει αθού 0 α 1    

     β) 30 α 1 0 α 1      , 
1

0 α 1 1
α

    . Οπόηε 3 1
0 α α 1

α
      

 

8. α) 

2 x 3

1 y 4

3 x y 7

 

  

  

   

     β)  2 x 3 4 2x 6 1      ,  3 y 4 9 3y 12 12 3y 9 2              

         Από    1 2 4 12 2x 3y 6 9 8 2x 3y 3 7 2x 3y 1 2                    

 

     γ)  2 x 3 4 2x 6 1     ,  
1 1 1 1 1

1 y 4 1 3
1 y 4 4 y

         

         Από    
1 1 1 2x

1 3 2 2x 6 1 6
4 y 2 y

          

  

9.    
2 2

22 2 2 2 2 22 2 2 2
2

   
               


  

     
22 2 2 2 2 22α α 2αβ 2β β 0 α 2αβ β 0 α β 0             ιζσύει 

    
10. Είναι 1 x 2 0 x 1 3, 1 x 2 3 x 2 0, 1 x 2 1 x 2 4,                       

1 x 2 4 x 3 1,         1 x 2 2 2x 4 1 2x 3 7           και 

1 x 2 4 4x 8 13 4x 9 1           , οπόηε: 

    
A x 1 x 2 x 2 x 3 x 1 x 2 x 2 x 3 8,                    

    
   B 6 2x 3 3 4x 9 6 2x 3 3 4x 9 12x 18 12x 27 45               
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11. 
     

2x 1 3y 2 x y z 2x 1 3y 2 x y z
A 3 2 3 2

1 2x 2 3y y x z 2x 1 3y 2 x y z

       
      

           
 

     
2x 1 3y 2 x y z

A 3 2 1 3 2 0
2x 1 3y 2 x y z

   
      

   
  

 

12.  Αν x 2 0 x 2     ηόηε x 2 3x 5 x 2 3x 5 2x 3                

Αν x 2 0 x 2     ηόηε x 2 3x 5 x 2 3x 5 4x 7            

 

Αν x 3 0 x 3     ηόηε x 3 2x 1 x 3 2x 1 x 2             

Αν x 3 0 x 3     ηόηε x 3 2x 1 x 3 2x 1 3x 4            

 

13. Ππέπει x 3 0 x 3 x 3        , ηόηε: 
 2 x 3x 9

A
x 3


 



 x 3

x 3




x 3    

14.  

Απόλςηη ηιμή Απόζηαζη Διάζηημα ή ένωζη 

διαζηημάηων 

x 3 2    d x,3 2   1,5  

x 2 1    d x, 2 1    3, 1    

x 2 4     d x,2 4     , 2 6,      

x 2 2     d x,2 2    0,4  

 

 

15. 
   
  

 
2

3 3 2 2 3 2 3 63 2

3 2 3 2 3 2 3 2

   
  

   

6  

   

2

2 2

2 3 2
5

3 23 2

 
 



  

 

16.    A 2 2 3 2 3 2 2 3 2 2 3 2 2 3 2 3                 

            
2

2A 2 2 3 2 3 4 2 3 2 3 2 3 2 3
 

            
 

  

    
2

2A 2 3 4 3 1       

 

17. Α= 8 12 50 75 2 2 2 3 5 2 5 3 3 3 3 2          και  

B 18 27 32 48 3 2 3 3 4 2 4 3 3 2          . 

A B 3 3 3 2 3 2 4 3 4 2        ,  

          
2 2

AB 3 3 3 2 3 2 3 3 3 6 3 6 3 2 9 6 6 6 15 6 6              

     
 3 3 2

A 3 3 3 2

B 3 2




 
 3 2

3   

   
   

 

   

 
2 2

4 3 2 4 3 21 1 1 1 1 3

A B 33 23 3 2 3 3 2 3 3 2
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18. 
 2 5 2 2 3 3

20 2 8 3 12 2 5 4 2 6 3

45 2 18 3 27 3 5 6 2 9 3

 
   

 
     3 5 2 2 3 3 

2

3
   

 

19. α) 
5 1 5 1 1 5 3 2 10 6 4 21

6 5 3 36 3 6 2 3 6 6 6 6 6 6 323 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 9
    

                

β) 
5 9 5 9 15 9 24

4 125 9 24 12 4 12 12 12 122 2 2 2 2 2 2 2 4
 

         

 

 

20.      
3 3 2

2 32 1 2 3 2 1 3 2 1 1 2 2 6 3 2 1 5 2 7              και  

     
3 3 2

2 32 1 2 3 2 1 3 2 1 1 2 2 6 3 2 1 5 2 7             ,  

Α=      
3 3

3 3 3 35 2 7 7 5 2 2 1 2 1 2 1 2 1 2             . 

 

21. α) x 6 x 6                       

β)    x 1 3 x 1 3 x 4 ή x 1 3 x 2                    

γ)    3 x 2 1 3 x 2 1 2 x 2 ή 3 x 2 1 4 x 2                
  
   

      x 2 2 x 2 2 x 0 ή x 2 2 x 4              ή 

      x 2 4 x 2 4 2 ή x 2 4 x 6              

 

δ)  2x 3 x 6 2x 3 x 6 2x x 6 3 x 9 ή                    

    2x 3 x 6 2x x 6 3 3x 3 x 1                

ε) 
x 3 x 2 x 3 x 2

1 12 12 12 2 x 6 3 x 6 12 x 12
6 4 6 4

   
                         

   x 12 x 12          

                   

     ζη) 
3 x 1 1 x 1 4 3 x 1 1 x 1 4

2 6 12 6 9 x 1 3 12 2 x 1 8
2 3 2 3

       
               

             9 x 1 2 x 1 8 3 12 7 x 1 7 x 1 1 x 1 1 x 2 ή x 1 1 x 0                                  

  

    δ) 3x 2 x 1        

     Αν x 1 0 x 1     ηόηε η εξίζωζη γίνεηαι: 

     
3

3x 2 x 1 3x x 1 2 2x 3 x δεκηή ή
2

 
           

 
  

     
1

3x 2 x 1 3x x 1 2 4x 1 x δεκηή
4

 
             

 
               

     ε) x 2     

       Αν λ 0  ηόηε 
λ 2

x
λ


  και αν λ 0  ηόηε 0x 2  αδύναηη 

        

     ζ)   22 x 4      

        Αν λ 2 0 λ 2     ηόηε 
 λ 2

x



 λ 2

λ 2




λ 2   και  

        αν λ 2  ηόηε 0x 0  ηαςηόηηηα 
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22. α) 
4

4 4     


4



 
22 24 4 4 4 4 0 2 0            ιζσύει 

 

    β) Είναι 
24 4

4 4
 

    
 

  και 
2 4

4
 




 , οπόηε  με πολλαπλαζιαζμό καηά μέλη έσοςμε: 

       
  2 22 2 4 44 4

4 4 16
      

    
  

  

 

    γ)  4,8 4 8    (1) 
1 1 1 1 1 1

4
4 8 8 4

      
 

1

8


2

1
4 4  


1

4
 

1 4
1

2
 


  (2). 

       Με ππόζθεζη καηά μέλη ηων (1),(2) έσοςμε: 
1 4

4 8 1
2

      


4,5 9   

 

    δ)  
2

4 2 0 2       

       Για κάθε x 2  είναι x 1 3 x 1 0      και x 2 0 2 x    , άπα 

        x 1 2 x x 1 2 x x         1 2 x   3  

 

   ε) i. 
 

  
 

 

 
2

2

4 5 1 4 5 1 4 5 14
A 5 1 5 1 5 1 5 1

5 15 1 5 1 5 1 5 1

  
            

   

  

       
4

A 5 1  
 5 1

4


5 1  5 1  2 5   

 

      ii. 
1

3 66 6 124 2 4 2 4 2 4 212 1233 6 12 22500 400 2 5 5 2 2 5 2 5 5 2 2 5                

   

1

4 2 1 1 1 2 1 1 1 1 1 2 1 3 1 4 11 4 2 2
3

3 6 6 3 3 3 3 3 6 3 3 3 6 3 6 3 6 6 62 12 122 5 5 2 2 5 2 2 2 5 5 5 2 5 2 5
     

                 

    
6

62 5 2 5 10      

 

          ή   
233 6 6122500 400 2 5 2500 20     

12
6

3 2 62 5 2500 20      

 

                    6 6 6 64 5 50000 4 5 50000 1000000 10        

 

 

 

 

 

 

 

Σηέληος Μηχαήλογλου 
 

 

 

 

 

 


