
ΟΡΙΣΜΟΣ  1.  

Έζηω Α έλα ππνζύλνιν ηνπ . Ολνκάδνπκε πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην Α 

κηα δηαδηθαζία (θαλόλα) f , κε ηελ νπνία θάζε ζηνηρείν Ax  αληηζηνηρίδεηαη ζε έλα κόλν 

πξαγκαηηθό αξηζκό y. Τν y νλνκάδεηαη ηηκή ηεο  f  ζην x θαη ζπκβνιίδεηαη κε )(xf . 

OΡΙΣΜΟΣ 3  

Δύν ζπλαξηήζεηο f θαη g ιέγνληαη ίζεο όηαλ: 

          έρνπλ  ην  ίδην  πεδίν νξηζκνύ  Α θαη 

          γηα θάζε Ax  ηζρύεη )()( xgxf  . 

Γηα λα δειώζνπκε όηη δύν ζπλαξηήζεηο f θαη g είλαη ίζεο γξάθνπκε gf  . 

ΟΡΙΣΜΟΣ  4.  

Αλ  f, g  είλαη δύν ζπλαξηήζεηο κε πεδίν νξηζκνύ Α, Β αληηζηνίρωο, ηόηε νλνκάδνπκε ζύλζεζε ηεο f κε 

ηελ g, θαη ηε ζπκβνιίδνπκε κε gof , ηε ζπλάξηεζε κε ηύπν  ))(())(( xfgxgof  . 
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Τν πεδίν νξηζκνύ ηεο gof  απνηειείηαη από όια ηα ζηνηρεία x ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο  f  γηα ηα νπνία ην 

)(xf  αλήθεη ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο g. Δειαδή είλαη ην ζύλνιν })(|{1 BxfAxA  . 

Είλαη θαλεξό όηη ε gof  νξίδεηαη αλ 1A , δειαδή αλ BAf )( . 

ΟΡΙΣΜΟΣ  5.  

Μηα ζπλάξηεζε  f  ιέγεηαη : 

 γλεζίωο αύμνπζα ζ’ έλα δ ι ά ζ η η μ α  Γ ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, όηαλ γηα νπνηαδήπνηε Γxx 21 ,  κε 

21 xx   ηζρύεη:  )()( 21 xfxf        (Σρ. α) 

 γλεζίωο θζίλνπζα ζ’ έλα δ ι ά ζ η η μ α  Γ ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, όηαλ γηα νπνηαδήπνηε Γxx 21 ,  κε 

21 xx   ηζρύεη:  )()( 21 xfxf         (Σρ. β) 

ΟΡΙΣΜΟΣ 6.  

Μηα ζπλάξηεζε  f  κε πεδίν νξηζκνύ Α ζα ιέκε όηη: 

 Παξνπζηάδεη ζην Ax 0  (νιηθό) κέγηζην, ην )( 0xf , όηαλ )()( 0xfxf    γηα θάζε  Ax      (Σρ. 27α) 

 Παξνπζηάδεη ζην Ax 0  (νιηθό) ειάρηζην, ην )( 0xf , όηαλ )()( 0xfxf      γηα θάζε  Ax      (Σρ. 27β).  

ΟΡΙΣΜΟΣ 7.  

Μηα ζπλάξηεζε Af :  ιέγεηαη ζπλάξηεζε 11 , όηαλ γηα νπνηαδήπνηε Axx 21 ,  ηζρύεη ε 

ζπλεπαγωγή:  αλ   21 xx  ,    ηόηε    αλ   21 xx  ,    ηόηε    )()( 21 xfxf  . 

ΟΡΙΣΜΟΣ  8.  

Αθνινπζία νλνκάδεηαη θάζε πξαγκαηηθή ζπλάξηεζε    NN: *  . 

ΟΡΙΣΜΟΣ 9 

΄Εζηω κηα ζπλάξηεζε  f  θαη 0x  έλα ζεκείν 0x  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο. Θα ιέκε όηη ε  f  είλαη ζπλερήο ζην 0x , 

όηαλ )()(lim 0
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xfxf
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ΟΡΙΣΜΟΣ 10  

 Μηα ζπλάξηεζε  f  ζα ιέκε όηη είλαη ζπλερήο ζε έλα αλνηθηό δηάζηεκα  ),( βα , όηαλ είλαη ζπλερήο ζε θάζε 

ζεκείν ηνπ ),( βα . (Σρ. 63α)  

 Μηα ζπλάξηεζε  f  ζα ιέκε όηη είλαη ζπλερήο ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα  ],[ βα , όηαλ είλαη ζπλερήο ζε θάζε 

ζεκείν ηνπ ),( βα  θαη επηπιένλ )()(lim αfxf
αx




       θαη       )()(lim βfxf
βx




  (Σρ. 63β)  

OΡΙΣΜΟΣ  11  

Έζηω  f  κηα ζπλάξηεζε θαη ))(,( 00 xfxA  έλα ζεκείν ηεο fC . Αλ ππάξρεη ην 
0
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)()(
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xx
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xx 




 θαη είλαη 

έλαο πξαγκαηηθόο αξηζκόο λ, ηόηε νξίδνπκε ωο εθαπηνκέλε ηεο fC  ζην ζεκείν ηεο Α, ηελ επζεία ε πνπ 

δηέξρεηαη από ην Α θαη έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο λ. 

Επνκέλωο, ε εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ζην ζεκείν ))(,( 00 xfxA  είλαη )()( 00 xxλxfy  ,  όπνπ      

0

0

0

)()(
lim

xx

xfxf
λ

xx 





. 

ΟΡΙΣΜΟΣ  12.  

Μηα ζπλάξηεζε f ιέκε όηη είλαη παξαγωγίζηκε ζ’ έλα ζεκείν 0x  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, αλ ππάξρεη 

ην 
0

0 )()(
lim

0 xx

xfxf

xx 




   θαη είλαη πξαγκαηηθόο αξηζκόο. 

Τν όξην απηό νλνκάδεηαη παξάγωγνο ηεο f ζην 0x  θαη ζπκβνιίδεηαη κε )( 0xf  . 

Δειαδή:
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xx 
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ΟΡΙΣΜΟΣ  13.   

 Έζηω f κηα ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ έλα ζύλνιν Α. Θα ιέκε όηη: 

— H f είλαη παξαγωγίζηκε ζην Α ή, απιά, παξαγωγίζηκε, όηαλ είλαη παξαγωγίζηκε ζε θάζε ζεκείν 

Ax 0 . 

— Η f είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα αλνηθηό δηάζηεκα ),( βα  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, όηαλ είλαη 

παξαγωγίζηκε ζε θάζε ζεκείν ),(0 βαx  . 

— Η f είλαη παξαγωγίζηκε ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα ],[ βα  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, όηαλ είλαη 

παξαγωγίζηκε ζην ),( βα  θαη επηπιένλ ηζρύεη 
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αfxf
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)()(
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ΟΡΙΣΜΟΣ  14  

Αλ δύν κεηαβιεηά κεγέζε yx,  ζπλδένληαη κε ηε ζρέζε )(xfy  , όηαλ  f  είλαη κηα ζπλάξηεζε 

παξαγωγίζηκε ζην 0x , ηόηε νλνκάδνπκε ξπζκό κεηαβνιήο ηνπ y ωο πξνο ην x ζην ζεκείν 0x  ηελ 

παξάγωγν )( 0xf  . 

ΟΡΙΣΜΟΣ  15.  

Μηα ζπλάξηεζε  f,  κε πεδίν νξηζκνύ Α, ζα ιέκε όηη παξνπζηάδεη ζην Ax 0  ηνπηθό κέγηζην, όηαλ 

ππάξρεη 0δ , ηέηνην ώζηε  )()( 0xfxf    γηα θάζε  ),( 00 δxδxAx  . 

Τν 0x  ιέγεηαη ζέζε ή ζεκείν ηνπηθνύ κεγίζηνπ, ελώ ην )( 0xf  ηνπηθό κέγηζην ηεο  f. 

ΟΡΙΣΜΟΣ  16  

Μία ζπλάξηεζε  f,  κε πεδίν νξηζκνύ Α, ζα ιέκε όηη παξνπζηάδεη ζην Ax 0  ηνπηθό ειάρηζην, όηαλ 

ππάξρεη 0δ , ηέηνην ώζηε )()( 0xfxf  ,  γηα θάζε  ),( 00 δxδxAx  . 

Τν 0x  ιέγεηαη ζέζε ή ζεκείν ηνπηθνύ ειαρίζηνπ, ελώ ην )( 0xf  ηνπηθό ειάρηζην ηεο  f. 



ΟΡΙΣΜΟΣ  17  

Τα  ε ζ ω η ε ρ ι κ ά  ζεκεία ηνπ Γ ζηα νπνία ε  f  δελ παξαγωγίδεηαη ή ε παξάγωγόο ηεο είλαη ίζε κε ην 

κεδέλ, ιέγνληαη θξίζηκα ζεκεία ηεο  f  ζην δηάζηεκα Γ. 

ΟΡΙΣΜΟΣ 18 

Έζηω κία ζπλάξηεζε  f  ζ σ ν ε τ ή ς  ζ’ έλα δηάζηεκα Γ θαη π α ρ α γ ω γ ί ζ ι μ η  ζην  ε ζ ω η ε ρ ι κ ό  

ηνπ Γ. Θα ιέκε όηη: 

 Η ζπλάξηεζε  f  ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα άλω ή είλαη θπξηή ζην Γ, αλ ε f   είλαη γλεζίωο αύμνπζα 

ζην  ε ζ ω η ε ρ ι κ ό  ηνπ Γ. 

 Η ζπλάξηεζε  f  ζηξέθεη ηα θνίια πξνο ηα θάηω ή είλαη θνίιε ζην Γ, αλ ε f   είλαη γλεζίωο 

θζίλνπζα ζην  ε ζ ω η ε ρ ι κ ό  ηνπ Γ. 

ΟΡΙΣΜΟΣ 19  

Έζηω κηα ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζ’ έλα δηάζηεκα ),( βα , κε εμαίξεζε ίζωο έλα ζεκείν ηνπ  0x . Αλ 

    ε  f είλαη θπξηή ζην ),( 0xα  θαη θνίιε ζην ),( 0 βx , ή αληηζηξόθωο, θαη 

    ε fC  έρεη εθαπηνκέλε ζην ζεκείν ))(,( 00 xfxA , 

ηόηε ην ζεκείν ))(,( 00 xfxA  νλνκάδεηαη ζεκείν θακπήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f. 

ΟΡΙΣΜΟΣ 20   

Αλ έλα ηνπιάρηζηνλ από ηα όξηα )(lim
0

xf
xx 

, )(lim
0

xf
xx 

 είλαη   ή  , ηόηε ε επζεία 0xx   ιέγεηαη 

θαηαθόξπθε αζύκπηωηε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f. 

ΟΡΙΣΜΟΣ  21 

Αλ 


)(lim xf
x

 (αληηζηνίρωο ))(lim 


xf
x

, ηόηε ε επζεία y  ιέγεηαη νξηδόληηα αζύκπηωηε ηεο 

γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  f  ζην   (αληηζηνίρωο ζην  ). 

ΟΡΙΣΜΟΣ  22  

Έζηω  f  κηα ζπλάξηεζε νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ. Αξρηθή ζπλάξηεζε ή παξάγνπζα ηεο  f  ζην 

Δ
(1)

  νλνκάδεηαη θάζε ζπλάξηεζε F πνπ είλαη παξαγωγίζηκε ζην Γ θαη ηζρύεη 

)()( xfxF  ,  γηα θάζε  Γx . 

ΟΡΙΣΜΟΣ  23 
 

Οξηζκόο θαηά RIEMANN     
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 Απνδεηθλύεηαη όηη θάζε ζπλερήο ζπλάξηεζε ζε δηάζηεκα Γ έρεη παξάγνπζα ζην δηάζηεκα απηό. 


