
22. Έζηω κηα ζπλάξηεζε  f  παξαγωγίζηκε ζ’ έλα δηάζηεκα ),( βα , κε εμαίξεζε ίζωο έλα ζεκείν ηνπ 0x , ζην 

νπνίν όκωο ε  f  είλαη συνεχής. 

  i) Αλ 0)(  xf  ζην ),( 0xα  θαη 0)(  xf  ζην ),( 0 βx , ηόηε ην )( 0xf  είλαη ηνπηθό κέγηζην ηεο  f.   (Σρ. 35α) 

 ii) Αλ 0)(  xf  ζην ),( 0xα  θαη 0)(  xf  ζην ),( 0 βx , ηόηε ην )( 0xf  είλαη ηνπηθό ειάρηζην ηεο  f.   (Σρ. 35β) 

iii) Aλ ε )(xf   δηαηεξεί πξόζεκν ζην ),(),( 00 βxxα  , ηόηε ην )( 0xf  δελ είλαη ηνπηθό αθξόηαην θαη ε  f  

είλαη γλεζίωο κνλόηνλε ζην ),( βα . (Σρ. 35γ). 

ΑΠΟΔΕΙΞΗ 

  i) Eπεηδή 0)(  xf  γηα θάζε ),( 0xαx  θαη ε  f  είλαη ζπλερήο ζην 0x , ε  f  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην 

],( 0xα . Έηζη έρνπκε      )()( 0xfxf  ,  γηα θάζε  ],( 0xαx .          (1) 

Επεηδή 0)(  xf  γηα θάζε ),( 0 βxx  θαη ε  f  είλαη ζπλερήο ζην 0x , ε  f  είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην ),[ 0 βx . 

Έηζη έρνπκε:       )()( 0xfxf  ,  γηα θάζε  ),[ 0 βxx .          (2) 
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Επνκέλωο, ιόγω ηωλ (1) θαη (2), ηζρύεη:  )()( 0xfxf  ,  γηα θάζε  ),( βαx , 

πνπ ζεκαίλεη όηη ην )( 0xf  είλαη κέγηζην ηεο  f  ζην ),( βα  θαη άξα ηνπηθό κέγηζην απηήο.  

 ii) Εξγαδόκαζηε αλαιόγωο. 
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iii) Έζηω όηη          0)(  xf ,  γηα θάζε  ),(),( 00 βxxαx  . 
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Επεηδή ε  f  είλαη ζπλερήο ζην 0x  ζα είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζε θάζε έλα από ηα δηαζηήκαηα ],( 0xα  θαη 

),[ 0 βx . Επνκέλωο, γηα 201 xxx   ηζρύεη )()()( 201 xfxfxf  . Άξα ην )( 0xf  δελ είλαη ηνπηθό αθξόηαην ηεο  

f. Θα δείμνπκε, ηώξα, όηη ε  f  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ),( βα . Πξάγκαηη, έζηω ),(, 21 βαxx   κε 21 xx  . 

— Αλ ],(, 021 xαxx  , επεηδή ε  f  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ],( 0xα , ζα ηζρύεη )()( 21 xfxf  . 

— Αλ ),[, 021 βxxx  , επεηδή ε  f  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ),[ 0 βx , ζα ηζρύεη )()( 21 xfxf  . 

— Τέινο, αλ 201 xxx  , ηόηε όπωο είδακε )()()( 201 xfxfxf  .  

Επνκέλωο, ζε όιεο ηηο πεξηπηώζεηο ηζρύεη )()( 21 xfxf  , νπόηε ε  f  είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ),( βα . 

Οκνίωο, αλ 0)(  xf  γηα θάζε ),(),( 00 βxxαx  .     ■ 


