
Θέματα Γραπτών προαγωγικών εξετάσεων περιόδου
Μαΐου - Ιουνίου

Μαθηματικά Β΄ Γυμνασίου
Α. Θεωρία

1.α) Τι ονομάζεται ημίτονο, τι συνημίτονο και τι εφαπτομένη μιας οξείας γωνίας ενός
ορθογωνίου τριγώνου;

β) Να αποδείξετε ότι



 .

2. α) Σε ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ, πλευράς α = 2 cm, να υπολογίσετε τους
τριγωνομετρικούς αριθμούς των γωνιών 60° και 30°.

β) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό
σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε
πρόταση.

i. Yπάρχει γωνία ω με 2,3
ii. Είναι 0 1   για κάθε γωνία ω.
iii. 60 30   

iv. Είναι    για οποιαδήποτε γωνία ω.

v. 245
2

 

Β. Ασκήσεις
1. α) Να λύσετε την εξίσωση  3 x 1 5x 3 7 x

5 10 10 5
 
   .

β) Αν η λύση της προηγούμενης εξίσωσης είναι λύση και της εξίσωσης
 2 x 3x 2 4      , να βρείτε τον αριθμό λ.

2.Στο διπλανό σχήμα το τετράπλευρο ΑΔΕΓ είναι
ορθογώνιο, AB 30   , ΑΒ = 3 cm και ΒΔ= 9 cm.
α) Να δείξετε ότι 3 3  cm και 6  cm
β) Να δείξετε ότι 108  cm
γ) Να δείξετε ότι  30   .
δ) Να δείξετε ότι το εμβαδόν του ορθογωνίου ΑΔΕΓ

είναι 72cm2.

3. Στο διπλανό σχήμα είναι  80   και  40   .
Να υπολογίσετε τις γωνίες:
α)  β)  γ) x

Από τις δύο θεωρίες να απαντήσετε σε μία και από τις τρείς ασκήσεις να
απαντήσετε σε δύο.

Στέλιος Μιχαήλογλου

2ο Διαγώνισμα
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Λύσεις

Α. Θεωρία

1. α) Ο λόγος που σχηματίζεται, αν διαιρέσουμε την απέναντι κάθετη πλευρά μίας
οξείας γωνίας ω ενός ορθογωνίου τριγώνου δια την υποτείνουσα, είναι πάντοτε
σταθερός και λέγεται ημίτονο της γωνίας ω.
Ο λόγος που σχηματίζεται, αν διαιρέσουμε την προσκείμενη κάθετη πλευρά μίας
οξείας γωνίας ω ενός ορθογωνίου τριγώνου δια την υποτείνουσα, είναι πάντοτε
σταθερός και λέγεται συνημίτονο της γωνίας ω.
Ο λόγος που σχηματίζεται, αν διαιρέσουμε την απέναντι κάθετη πλευρά με την
προσκείμενη κάθετη πλευρά μιας οξείας γωνίας ω ενός ορθογωνίου τριγώνου,
είναι πάντοτε σταθερός και λέγεται εφαπτομένη της γωνίας ω.

β) Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΟΑΔ με τη γωνία Δ ορθή  και   .

Είναι , ,  
  

  
.

Είναι


 
 




  


2. α) Έστω δύο ίσα ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΒΓ΄ με
κοινή πλευρά την ΑΒ, οξείες γωνίες  

1 2 30    

και υποτείνουσες ΒΓ = ΒΓ΄ = 2 cm, όπως φαίνεται στο
διπλανό σχήμα.
Το τρίγωνο ΒΓΓ΄ είναι ισόπλευρο, αφού όλες οι γωνίες
του είναι 60°, οπότε:

ΓΓ΄ = 2 cm και AΓ = ΑΓ΄ = 1cm. 
2

130
2


    




Για να υπολογίσουμε το συνημίτονο της γωνίας  2 30   θα
υπολογίσουμε πρώτα την πλευρά ΑΒ.
Από το Πυθαγόρειο θεώρημα στο τρίγωνο ΑΒΓ έχουμε ότι:

2 2 2 2 22 1 3        , οπότε 3  .

Επομένως 
2

330
2


    


 .

Ακόμα 

 
2 3

1 1 3 330
33 3

 
      


 .

Επίσης, στο ίδιο σχήμα μπορούμε να υπολογίσουμε το ημίτονο, το συνημίτονο
και την εφαπτομένη της γωνίας  60   .

Είναι  3 160 , 60
2 2

 
         

 
  και

 360 3
1


     




β) i. Λ ii. Σ iii. Σ iv. Λ v. Λ
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Β. Ασκήσεις

1. α)  3 x 1 5x 3 7 x
5 10 10 5
 
  

10  2 3 x 1
5


10 5x 3
10
 10 7

10
10

2 x
5

   6 x 1 5x 3 7 2x    
6x 6 5x 3 7 2x    

6x 5x 2x 6 3 7    
x 4  
x 4

β) Επειδή η εξίσωση  2 x 3x 2 4      έχει λύση τη x 4 είναι:
 2 4 3 4 2 4       

4 8 12 2 4     
6 8 12 4   

6 24 
24 4
6

  

2. α) Είναι 60 
 


 ή 3

3

 άρα 3 3cm 

Από το πυθαγόρειο θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ έχουμε:

 22 2 2 23 3 3 9 27 36          άρα 6cm 

β) Από το πυθαγόρειο θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο ΒΔΕ έχουμε:

 22 2 2 2B 9 3 3 81 27 108          άρα 108  cm

γ)  3 3 3
9 3


   


άρα  30  

δ) Το εμβαδόν του ορθογωνίου είναι:     212 6 72cm       

3. α) Η γωνία  είναι εγγεγραμμένη στο τόξο ΒΔ άρα  40 20
2

  




β) Η γωνία  είναι εγγεγραμμένη στο τόξο ΑΓ άρα  80 40
2

 




γ) Στο τρίγωνο ΑΖΒ είναι:    180      ή 20 40 180      άρα
 120   . Είναι x 180 120 60    


